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9.3

Bryt ut z3
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Bryt ut x
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a)
Bryt ut 2% och anvand standardgransvardet lim, .o Z—j =0.
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b)
Bryt ut e® och anvand standardgransvardena lim,_, i—z =0,
limy oo ‘Ofg“” =0 och limy o a® =0, |a| < 1.
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Observera att % < 1.




9.6
a)

Gor ett variabelbyte och anvand standardgréansvardet limg oo fl—j =0.
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9.8
a)

Det sista steget géller eftersom sinz ar begransad och limg s ?12 = 0. Detta enligt foljdsatsen
till instangningssatsen.

b)

COS T

. . 1
lim = lim cosz-— =0
z—o00 lnx £—00 Inx

Det sista steget giller eftersom cosx ar begransad och lim,_, ﬁ = 0. Detta enligt foljdsatsen
till instangningssatsen.

c)

Eftersom det inte finns funktioner som kan stédnga in zsinz (funktionen kan bli hur liten som
helst och hur stor som helst) dr den enda slutsatsen att ett gransvérde inte existerar.

d)
Notera att lim, o arctanz = 5
. Inx . 1 2
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9.10
b)

Forlang med konjugatet och bryt ut z2

siatta Va2 = x.

. Eftersom vi jobbar med positiva viarden pa x kan vi

lim (V22 + 32 — Va2 + 1)
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c)

Samma tillvigagangssitt som i b). Den hér gangen jobbar vi med negativa virden pa x sa sitt
Va? = —x istallet.

Erzl (Va2 + 3z — Va2 + 1)

x
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9.12
a)

Se bokens l6sning

b)

t 1
1\* [t=20=—ua=" 1\? nN\" .
i _— = 2 = 1 — = 1 — = 2 =
JL“;O(”%) [Hoo:»t%o dm (1) =t (1 ¢r = e

c)



d)
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Observera att lim,_, 1“71 = 0 ar ett standardgransvérde.
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b)
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9.15
a)

Lutningen ar
Ay 22-1 (z+1)(x—-1)

=7 _ — — 1
Ar  z-1 x—1 v
Nér x gar mot 1 har vi
lim(z+1)=2
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b)
Lutningen ar
A 2 _ 2 _
Ay 2" —a :(x—|—a)(x a):$+a

Az x—a T—a
Nér x gar mot a har vi
lim (z +a) = 2a
r—a

c)

Se bokens svar.




9.17
a)

Standardgransvirde
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e)
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Alternativ 16sning (utan standardgransvarden):
sin x ) sin x sinz
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9.18
a)
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b)
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d)

Det sista steget ar standardgransvardet lim,_, ;—: = 0.

9.25
a)

Funktionen i 7.12 a) ar

z, x>0

(@) = {—23:, z <0

Bade —z och z? &r kontinuerliga funktioner si det aterstar att kontrollera gransévergangen da
x =0. Alltsa
lim —x =0
z—0~
och
lim z° =0
z—0t
Grénsvéardena ar lika och funktionen f &r darfér kontinuerlig i sin helhet. Funktionen i 7.12 b)
ar
1, z <0
glz)=<¢x+1, 0<a<1
—z? rz>1

3

1,  + 1 och —2? ir alla kontiunerliga si det aterstar att undersdka grinsévergangarna. Un-
derscker vi

lim (z+1)=2
r—1—
och jamfor med
lim —z? = -1
z—1t+

sa har vi olika gransvirden vilket visar att ¢ inte ar en kontinuerlig funktion.



b)

22 —x—1 2 1 -1
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Eftersom gransvardet ar lika med 3 sker inget hopp i punkten = = 1 och funktionen h &r darfor
kontinuerlig.
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Se bokens 16sning.

b)

Precis som i a) sa konvergerar serien for |z| < 1. For dessa = konvergerar summan till

e o n n+1 n
. . , . T -1 .o x"r—1
Exkzg xk—lzllmgsck—lzhmi—l:hm -1
n—00 n—oo I — 1 n—oo I — 1
k=1 k=0 k=0

0z -—1 1— T
-1 T l—=x

10



	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

